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A.1:

A. 3:

Hausuibungen

Da f(x) = +/x auf [0, 1] stetig ist, ist f auf [0, 1] auch gleichmiBig stetig.
Um zu zeigen, dass f auf R gleichmiBig stetig ist, geniigt es zu beweisen,
dass f auf [1, co) gleichméBig stetig ist.

Sei € > 0 und wihle: 6 = 2e. Dann ist:

x—-y 1 g y .
Vx— = —— < —|x—y| < ==¢ fiir x,y € [1, c0) mit |[x—y| < .
| il Ny S <3 y ) mit |x—y]|

IA

¢ Sei f(x) =log,(3x +2) — 2x. Dann ist f auf [0, co) stetig.

AuBerdem: f(0) =1>0und f(2) =log,8-4=3-4<0.

Aus dem Zwischenwertsatz folgt: es gibt ein x € (0, 2) mit f(x) = 0.

Wenn f(0) = 0 oder f(1) = 1, dann ist a = 0 oder a = 1. Nehmen wir also
an, dass f(0) # Ound f(1) # 1, d.h. £(0)>0, f(1)<1.

Sei g(x) = f(x)—x. Dann ist g auf [0, 1] stetig und g(0)=f(0)>0,
g(1)=f(1) =1< 0. Aus dem Zwischenwertsatz folgt:

da € (0,1) mit g(a) = 0, d.h. f(a) = a.

: Aus der Definition der Stetigkeit in xo:

Ve>0 46>0 Vxe (xo—0, x0+9) : |[f(x)—f(x0)| < €.

Wihle & = (;‘))

. Dann gibt es ein 6 > 0 mit der Eigenschaft:

Vx e (o= 6.3 +0) £ ()~ flao)l < L52,
Sf(x0) u
2

Aus der letzten Ungleichung folgt: f(x) — f(xo) > — nd

Fx) > i (;Co)

> 0.



