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1) o-Additivitét und Limeseigenschaft.

Seien X eine Menge und A eine o-Algebra iiber X. Weiterhin sei p : A — [0, o0]
eine Abbildung derart, dass p(0) = 0 und u(A U B) = u(A) + p(B) fir disjunkte
Mengen A, B € A. Auflerdem gelte fiir jede Folge messbarer Mengen A,, € A mit
A, C A,y fir alle n € N die Limeseigenschaft lim,, . u(A,) = p (UneN An).
Zeigen Sie, dass p ein Maf ist.

2) MaBe mit Dichten.

Seien (X, A, 1) ein Mafiraum und f : X — [0, 00] eine messbare Funktion. Wir
definieren fir A € A

v(A) ::/ 14 fdpu.
X
i) Zeigen Sie, dass durch
v(A) ::/ 1afdu
X
ein Maf8 auf A definiert wird.
Hinweis: Verwenden Sie den Satz von der monotonen Konvergenz.

ii) Sei X ein topologischer Raum mit B(X) C A und p ein Radon-Maf. Ist
zusitzlich die Funktion f beschrédnkt, dann ist das Mafl v ein Radon-MaS.



3) Integral beziiglich des ZahlmaSes.

Es sei p : P(N) — [0, 00| das Zahlma$ auf P(N), also pu(A) = |A|, wobei |A| die
Anzahl der Elemente von A bezeichne. Zeigen Sie, dass fir f : N — [0, o] gilt:

/Nfduzijjm.

Hinweis: Approximieren Sie f durch einfache Funktionen und verwenden Sie den
Satz von der monotonen Konvergenz.




